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2.2.B10
Necht’ (G, -) je grupa. Potom:
a) dokazte, Ze prtinik libovolného neprazdného systému podgrup grupy (G, -) je opét podgrupou grupy (G, -).

Oznacme:
pro kone¢ny systém: podgrupy Hy, Ha,...,H, aindexovoumnozinu I ={1,2,...,n}
pro nekoneény systém: podgrupy Hi, Ho, ... aindexovou mnozinu [ =N

Viel:H;CG=(|HCG
el

Oznac¢me e jedniCku grupy G. Pak e je jednickou kazdé jeji podgrupy.
Viel:ecHy=ec(|Hi=()|H#0
iel iel

Necht a,b € (| H;lib.=Vie I :a,bec H;
el

a,be Hy = (a-b~1) € H;, protoze H; je grupa, pro Vi € T

Viel:(a-b')eH; = (a-b")e()H,
iel
Maime tedy: pro a,b € (| H; libovolné, je (a-b~') e N H; AD# (N H;, CG
iel iel iel

= () Hi, ") je podgrupou grupy (G, -)
il

b) ukazte, Ze sjednoceni dvou podgrup grupy (G, -) obecné neni podgrupou grupy (G, -).

Zvolme si grupu (C, +) a jeji podgrupy (Z,+) a (i-Z,+),kde i - Z = {i - z | z € Z libovolné}
Napi:lc€Z aici-Z

[(I+)¢ZA(1+i) i -Z] = (1+1i) ¢ (ZUi-Z)

Z Ui - Z tedy neni uzaviené na operaci +, neni tedy ani grupoidem, natoz podgrupou grupy (C, +).



